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Hoc la thich ngay!
CAC BUOC KHAO SAT PO THI HAM SO BAC 3

A. Ly thuyét

I- SO PO CHUNG KHAO SAT VA VE PO THI HAM SO.

1. Tap xac dinh.

2. Sw bién thién

2.1 Xét chiéu bién thién ciia ham sé
+ Tinh dao ham y’
+ Tim cac diém ma tai d6 dao ham y’ bang 0 hoic khong xac dinh
+ Xét dau dao ham y’ va suy ra chiéu bién thién ctia ham sd.

2.2 Tim cuec tri

2.3 Tim cdc gidi han tai vo cuc (* — 0T ), cdc gidi han cé ket qua la vo cuc va tim
tiém cdn néu co.

2.4 Ldp béng bién thién.
Thé hién dy du va chinh x4¢ cac gia tri trén bang bién thién.

3. Db thi
- Giao ctia d6 thi véi truc Oy: x=0=>y=? => (0;?)
- Giao ctia d6 thi véitruc Ox: y =0 <=>f(x) =0 <=>x=?=>(2,0)
- Céc diém CB; CT néu co.

Chu.y: néu nghiém bam mdy tinh dwoc thi bam, nghiém 1é gidi tay duogc thi phai gidi ra- chang
han phwong trinh bdc 2, con nghiém lé ma khong giai dwoc thi ghi ra gidy nhdp cho biét gia tri
dé khi ve cho chinh xac- khong ghi trong bai- chang han ham bdc 3)

- Ly thém mot sb (’iiém7(néu can)- (diéu nay lam sau khi hinh dung hinh dang cua do thi. Thiéu
bén nao hoc sinh lay diém phia bén do, khong lay tuy tién mat thoi gian.)

- Nhan xét vé dic trung cta do thi. Piéu nay sé cu thé hon khi di vé tirng do thi ham so.

11- SO PO KHAO SAT VA VE PO THI HAM BAC BA: y=ax> + bx? +cx+d (a'0) .
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1. Tap xac dinh. D=R

2. Sw bién thién

2.1 Xét chiéu bién thién ciia ham so
+ Tinh dao ham:

+ ( BAm may tinh néu nghiém chin, giai néu nghiém 1¢- khong duoc ghi nghiém
gan dung)

+ Xét ddu dao ham y’ va suy ra chiéu bién thién ctia ham so.
2.2 Tim cuec tri
2.3 Tim cdc gidi han tai vo cyc (* — £0C)
(Ham bdc ba va cdac ham da thirc khong co TCP va TCN.)
2.4 Lip bdng bién
Thé hién day du va chinh xac cac gia tri trén bang bién thién.
3. Do thi
- Giao ctia d6 thi véi truc Oy: x=0 =>y= d => (0; d)
- Giao cua dd thi voi truc Ox: y=0<=>ax® + bx* +cx +d =0 <=>x = ?
- Céc diém CB; CT néu co.
Chii V: néu nghiém bém may tinh dwoc 3 nghiém thi ta bdam may tinh, con néu dwoc 1 nghiém
nguyén thi phai dwa ve tich cua mot ham bdc nhat va mot ham bdc hai dé giai nghiém. Truong
hop cd ba nghiém déwlé thi chi ghi ra ¢ giay nhap dé phuc vu cho viéc vé do thi)

- Laythém mét so diém (néu can)- (diéu nay lam sau khi hinh dung hinh dang ciia do6 thi. Thiéu
bén nao hoc sinh lay diém phia bén do, khong lay tuy tién mat thoi gian.)

- Nhan xét vé dic trung ctia do thi. Him bac ba nhan diém 1am tam ddi xtng.
+ Trong dé: xo 14 nghiém cua phuong trinh y>” = 0 (dao ham cap hai bang 0)
+Piém I duoc goi la ‘diém uén’ cua d6 thi ham sd.

Cic dang dé thi ham sé bic 3: y = ax® + bx* + cx + d (a7 0)
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au cua a
Dau A

a=~0

a<=10

Pty’ =0 cd hai

nghiém phan
bigt.

-

Pty’=0co
nghiém kép .

Pty’=0vod
nghiém

-+

B. Vi du minh hoa

Vidu 1: Khao sat su bién thién va v& dd thi ciia ham sb : y= x>+ 3x% - 4

1. Tap xac dinh D =R
2. Su bién thién

+)Gi61 han ham s6 tai vo cuc
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i, oy = +oo. lim, . y=—oc
+)Chiéu bién thién:

s 2
y’ =3x" + 6X

r=10

Choy’ =0 <=> 3x? +6x=0<=> LT = 2

Ham s6 dong bién trong khoang (-o0; -2) va (0; +0)
Ham s6 nghich bién trong khoang (-2; 0)

+) Cuc tri

Ham sb dat cuc dai tai x = -2; ¥op = yl—2) =10

Ham sb dat cuc tiéu tai x = 0; YoT = ¥ (0)=—4

+)Lap bang bién thién :

X -00 -2 0 400

y + 0o - 0+

y 0, v 0 ™ 4 +o0
3. D0 thi

A 2
Giao cua dd thivoi truc Ox: y= 0 <=> x>+ 3x? —4=0<=>r = 1){x +2)" =10
r =2

<=>| =1

Vay (-2;0) va (1;0) 1a cac giao diém cta dd thi v6i truc Ox

Giao diém cua d6 thi vai truc Oy: x =0<=>y =-4. Vay (0;-4) 1a giao diém cuaa d6 thi vai truc
Oy.
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Bang gia tri :

X -2 -1 0 1
y 0 -2 -4 0
Tim diém uén
y’=6x+6
Choy”’=0<= 6Xx+6=0<=>x=-1=>y=-2
D6 thi ham s ¢6 diém udn : U(-1, -2)

V& d6 thi (C) :

pfi | 1
T T

Két luan: DO thi ham sb bac 3 da cho nhéan diém U(-1;-2) lam tam ddi xung.

C. Mot s bai tap trong dé thi dai hoc
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NAM 2010 :

-
2 )

~ .a . £ l 3 - 2
Cau 1l (3,0 diém). Cho hamso y = 1\ ==X+ 5.
1) Khao sat sur bién thién va vé do thi cia ham so da cho.
" ’ ‘s = £ . 2 ’ .a
2) Tim cac gia tri ciia tham so m dé phuong trinh ¥—6r+m=0co63 nghiém thuce

phn biét.

1. (2,0 diém)

a) Tap xac dinh: D =R

b) S bién thién:
e Chiéu bién thién: y' = %x: - 3x. Tacé:

x<0

sl Y. Y <0 = 0<x<4

:g V' >0 & [
Do do:
+ Ham s6 dong bién trén moi khoang (—;0) va (4;+x®);
+ Ham 56 nghich bién trén khoang (0; 4).

eogewe 0
+ Ham so dat cuc daital x=0 va yo,=10)=5;

+ Ham sb dat cuc tidu tai x=4 va yo =y(4)=-3.

eGicnhan: m y=-w;, hm y=+w.

X Yepom

0.50
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* Bang bien thién:

¥ + 0 - 0 +

'I_.l

0,25

¢) Pa thi (C):

2. (1.0 diem)

Xét phwrong trinh: x*— 6x°+m =0 (*). Tacod

M e L35 M
4 2 4

Do do:
() 06 3 nghiém fhwe phin bist <> duimg thing 3-=5—§ cét 86 thi (C) tai 3 diém phén bist

™
ﬁ—SéS—:{SWD{m{ 32, 0.50

D. Bai tap van dung
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]

Bai 1. Khio sit sy bién thién vavé d6 thi ham sé: y =2 — 32" + 3z
=Tipxicdinh: D=F
»Daoham: ¢’ =3z — 6z + 3
sChoy'=0=382" —6z+3=0=22z1=1
*Gidthan: hm y=—¢ ; lim y=+
—— N

» Bing bién thién

x |- 1 g v
g + e 0 R | o

= Ham s6 d6ng bién trémcxtip xan::;imlihﬁm 50 khong dat cuc tri. YA
sy =6r—6=0=r=l=>y= Tieemuon 1a J(1;1)
= Giao diém voi i oganh: R
Cho jd & FHgs" 8520 2=0 ] —
Giaodiém véitruc tung: - I
Chinicim = ua:;.J,bU

»Biggistitian | . 0 1
7ok 0 1
* D6 thi ham's@ (nhi¥ hinh v& bén diy):

[ ]
O
JE Wy S
Mf-----

...... I |
Gidi:
V=(01-x)P(4-x)=(1-2x+x" Wd—x)=4—x-8x+2x" +4x’ - x = —x +6x - 0x =4
y=-x +6x" -0x+4
=Tapxacdinh: D=FH

* Pao ham: ¥ =-3x" +12x-9

. : -1
“Cho v =0<::>—3x‘+12x—9=(}<::>[x :
X=2

-Gidihan limy=+2 lim y=—

xY

>> Truy cap trang http:/tuyensinh247.com/ dé hoc Toan — Ly — Hoa — Sinh — Vian — Anh tét nhat!

8



* Bing bién thién:

X |00 1 3 +oo

[y - 0 o+ 0 -

¥ +Ix\n /""/' 4\\\
-

* Ham s6 ddng bién trén khodng (1;3), nghich bién trén cic khodng (—oc:1), (3;400)
= Ham s6 dat cure dai Vep=41tal xep =3 datcuc tidu Vor =0 tal x.p =1

Ty .7}

* V'=—0x+12=0=x=2= y=2_ Bitm udn la i{2;2)

: : R =1 4

= Giao diém vai truc hoanh: y=0< -x" +6x" - 9x+4 =10 <:::>[Y |

X= i

Giao diém véitruc tung: x=0=y=4 2o I

» Bang gia tri: x| 0 1 2 3 4 LT A

T4 0 2 4 o :

T 617 2 34 &

= B6 thi ham s6: nhan diém 7 1am trc do1 sitng nhe hinha@& bén day

Bai 3. Khdo sit sy bién thién va v& do thi cia ham sé: y =2’ 4+ 32" —1
- Tipxic dinh: D =R
* Dao ham: ¢’ = 62° + 6z

= Cho i =0 & 62° + 6z = 0 &%t hodtiz= —1

= Gidi han: lim y = —ra LB g i,
] B+l

= Bang bién thién
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X oo -1 a: +Loo
El x84 o0
) -
i ~
el -1

- Hafi's6 8302 bien tren cAt khoang (—oc:—1).(0:—ao) , nghic bién trén khoang (—1.0)

Ham 8@t cocdiiyen = 0tai 2, =

" . 1
-"E"=1f$+ﬁ'=0-:};::=_;=:,g=

= Giao didm véi truc hoanh:

choy=0e2r"+3:" —1=0<z=—1hoacz =

Giao diém véi truc tung: cho z = 0 = y = —1

» Bang gia tri: x | e

—1. dat cue tidu yer = —1 tai T =0.

&

¥ | -1 0 -+
= D6 thi ham sé: nhw hinh v& bén day
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Bai 4. Khio sit s bién thién va vé dé thi coa ham sé: y:-ézuzf—ax
- Tap xac dinh: D =R
*Pacham: ' = —z° +4z—3
sChoy'=0e 2" +4s-3=0=z=1.2=3
* Gidi han: Im gy = +cco : Im y=-—rc
e—10 e—+o0

= Bing bién thién

X |-oc 1 3 +oc

- 0 + 0 -
_x\4 //,,r’{] x‘
K ™|

sy =2 td4=021r=2=y= —§ Diigaruon 1a:£{2: *%i

. . R =0
= Giao diém v&i truc hoanh: cho y'sifl= —%ﬂii:%-:# drni—dr =0+ -
: £ B

& &I =
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Giao diém véi truc tungzcho w=ili=siy= &

»Banggiatricx |0 1 & 3 4

o HOE

L - 0 X
= D6 thi ham &87ntr hirh ¥E

. U ]
Bai 5. Khio saf’sy bié thien va vE'dd thi cia ham s6: y = —2° +32° —1
» Dactham:. "= —32" + 6z
- Cho y' =l ~8" + 62 =0< s=0hoacz =
- Gidihan: Limey = +oc : lim g = —o
2o Pl

= Bang bién thién

X oo 0 2 +o0

0

¥ - ] +
, +-:cf\_1 //’ 3

= Ham s6 dong bién trén khodng (0:2): nghich bién trén cac khodng (—oo:0), (2:+0c)

—o

Ham s6 dat cuc dai vep=3tal 5., =2
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» Giao diém vditruc tung: cho z =0 = y = —1

* Diém udn: y”

Diém udn 1a J(1:1)

= Bang gia tri- x

—fr+b=0esrs=1=y=1.

|-t 0o 1 2 3
Vv | 3 -1 1 3 -1

= B thi ham s6

Biai 6. Khio sit si bién thidn va vé dé thicia ham sé:y = —2° + 3z +1

* Tap xac dinh:

nhw hinh vé:

=R

» Daoham: ' = -3z + 3

Choy'=0=-3r+3=0=r=1=z==1

= Gidi han: lim y = +co
-z

= Bang bién thién

X

— -1

lim y=—ro
s

_;fl

+

- 0
+a€“awxht
-1

- Ham s6 ddng bién trén khoang (~121}%: nghichibién tres-cic khong (—oo:-1), (1:400)

—
///53?-‘-1 ~—
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Ham s6 dat cwe d2i Yen = 3 t@etasig =1

¥
dat cuc tidn o= —1 E@lig =il ]
vy = B =0 = o == y=1. ST

bidm uén 1a 0Ty

* Giao diém ¥@ifruc tuhgicho #a=G= y = 1
- Bangigia trivx | -2 =1 0 1 2
ot 3 SF 1 3 -1 |
- E}ﬁr_h:_ham rri e T b =

Bai tap vé nha

Vi du 1: Khao sat su bién thién va vé db thi ham sé:y = x' = 3x + 1
Vidu 2: Khéo sat su bién thién va vé& d6 thi ham sy = x° = 3x

Vidu 3: Khio sat su bién thién va vé do thi ham séy = - x° +3x - |
Vidu 4: Khio sat su bién thién va vé db thi ham séy =x" =3x" + 4x - 2

Vidu 5: Khio sat sy bién thién va vé db thi ham §éy =- x* + 3x" —4x + 2
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